
2020年度　北海道大学　前期理系　第４問

問題 ®を 0< ®< 1を満たす実数とし，f(x) = sin ¼x
2
とする。数列 fangが

a1 = ®，an+1 = f(an) （n = 1，2，Ý）

で定義されるとき，次の問に答えよ。

(1) すべての自然数 n に対して，0< an < 1かつ an+1 > an が成り立つことを示せ。

(2) bn =
1¡ an+1
1¡ an

とおくとき，すべての自然数 n に対して，bn+1 < bn が成り立つことを示せ。

(3) lim
n!1
an および (2)で定めた fbngに対して limn!1 bn を求めよ。
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