
2020年度　千葉大学　前期理系　第５問

問題 定義域を 0 · x · 1とする関数 fn(x)と f(x)を以下で定める。

f1(x) = 0，fn+1(x) =
Z x

0
(fn(t)¡ 1)2 dt （n = 1，2，3，Ý）

f(x) = x
x+ 1

(1) 正の整数 n に対して，不等式

0 · fn(x) · 1 （0 · x · 1）

が成り立つことを証明せよ。

(2) 正の整数 n に対して，不等式

(¡1)nfn(x) ¸ (¡1)nf(x) （0 · x · 1）

が成り立つことを証明せよ。

(3) 実数 a（0 · a · 1）に対して，極限 lim
n!1
fn(a)を求めよ。
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